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| nver se d'une matrice carr ée

Exercice N°1
Soit A la matrice carrée d'ordre 2 définie par :

4 2
A= (1 3)
1. Calculer la matrice AZ.

2. Veérifier que la matrice A valide I'équation matricielle suivante
A? —7A + 101, = 0,

(ou 7> est la matrice identitée d'ordre 2 et 0, la matrice nulle d'ordre 2).
3. En déduire que A est inversible et exprimer A~! en fonction de A et I,.
4. Déterminer explicitement tous les coefficients de la matrice A™.

5. Application : Résoudre le systéme linéaire (S) suivant a I'aide de la matrice A™! :

C(4x + 2y = 14
Exercice N°2 (5) = {.\-+ 3y =11
On considere les matrices carrées d'ordre 3 suivantes
1 2 0 3 =6 4
A=(0 1 2 B=1| 2 3 =2
1 0 3 -1 2 1

1) Calculer le déterminant de A. En déduire qu'elle est inversible
2)Calculer le produit AxB
3) En déduire la matrice inverce de Anoté A~1!

4)On consider e le systeme suivant x+2y=4
S)Hy+2z=5
x+3z=7

X 4
Onpose: X=|y| et C:(S)
7
a) Vérifier qu'unezautre écrituredu systeme(S)est: AxX=C
b) En déduireque X = A 1x C
c) Résoudre alorsle systeme (S)
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Exercice N°3
Soit A la matrice carrée d'ordre 3 définie par :

2 1 I
A:(O 1 0)
1 1 2,

1. Calculer les matrices A% et A°.

2. Vérifier que la matrice A valide I'équation matricielle suivante
A3 —5A2 4+ 7A - 31, =0,

(ou 7; est la matrice identité d'ordre 3 et 0; la matrice nulle).
3. En déduire que A est inversible et exprimer A~! en fonction de A2, A et I;.
4. Application : Résoudre le systeme linéaire (S) suivant en utilisant la matrice A~ :
2x+y+z=35

(S): y =-1
X+y+2z=4

Exercice N°4

On souhaite résoudre le systeme (.77) : ou x. y et z sont des réels.

LQJT +z=1
I 3
On pose : X = y et B= 9
z 1

1 2 =2
2. Vérifier que A a pour inverse la matrice 2 5 —§
-2 —4 5

3. Résoudre le systeme (.7).




